
“Векторные расслоения на проективных пространствах”

Контрольная работа

1. Пусть L1 и L2 — две прямые в проективном пространстве P3. Для
всех случаев их взаимного положения и всех p ∈ Z вычислите:

a) Torp(OL1
,OL2

);

b) Extp(OL1 ,OL2);

c) Extp(OL1
,OL2

).

2. Пусть d ≥ 0 и V = H0(P1,OP1(d)).

a) Докажите, что естественный гомоморфизм V ⊗ OP1 → OP1(d) сюръ-
ективен.

b) Пусть F — его ядро. Вычислите H•(P1, F ).

c) Докажите, что F локально свободен и найдите его тип расщепления.

3. Пусть V = H0(Pn,OPn(2)).

a) Докажите, что естественный гомоморфизм V ⊗ OPn → OPn(2) сюръ-
ективен.

b) Пусть F — его ядро. Докажите, что F локально свободен и найдите
его тип расщепления.

4. Вычислите пространство Ext1(OP1(2),OP1(−2)) и для каждого эле-
мента ε ∈ Ext1(OP1(2),OP1(−2)) найдите тип расщепления расслоения Eε

из точной последовательности

0→ OP1(−2)→ Eε → OP1(2)→ 0,

соответствующей элементу ε.
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