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5.1 Ïîðîæäàåò ëè ìíîæåñòâî {aab, aa, ab} ñâîáîäíûé ïîäìîíîèä â FM2 = ⟨a, b⟩+?

5.2 Äîêàæèòå, ÷òî â ñâîáîäíîì ìîíîèäå ëþáîãî ðàíãà r ≥ 1 ñóùåñòâóþò ïîäìîíîèäû,
íå ÿâëÿþùèåñÿ ñâîáîäíûìè íè äëÿ êàêîãî íàáîðà ïîðîæäàþùèõ.

5.3 Äîêàæèòå, ÷òî ìàòðèöû

A =

[
1 a
0 1

]
è B =

[
1 0
b 1

]
,

ïîðîæäàþò ñâîáîäíûé ìîíîèä ïðè ëþáûõ a, b ≥ 1.

5.4 Äîêàæèòå, ÷òî ìàòðèöû

A =

[
1 1
0 1

]
è B =

[
1 0
−1 1

]
,

íå ïîðîæäàþò ñâîáîäíûé ìîíîèä.

5.5 Ðåøèòå óðàâíåíèå X2 = aY 2 â ñâîáîäíîì ìîíîèäå FM2 = ⟨a, b⟩+.

5.6 Äîêàæèòå, ÷òî åñëè X2 = Y 3 â FM2, òî äëÿ íåêîòîðîãî Z ∈ FM2 âûïîëíåíî

âûïîëíåíî X = Z3, Y = Z2.

5.7 Ðåøèòå óðàâíåíèå X2 = aY 3 â ñâîáîäíîì ìîíîèäå FM2.

5.8 Äîêàæèòå, ÷òî åñëè XY = Y X â FM2, òî äëÿ íåêîòîðîãî Z ∈ FM2 è s, t ∈ N ∪ {0}
âûïîëíåíî X = Zs, Y = Zt.


