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Ëîãèêà ïðåäèêàòîâ

246. Ðàññìîòðèì ñèãíàòóðó, ñîäåðæàùóþ ïðåäèêàòíûå ñèìâîëû T , Π (îäíîìåñòíûå) è
∈, =, ⊥ (äâóìåñòíûå). T (x), Π(x) ÷èòàþòñÿ ñîîòâåòñòâåííî êàê ¾x� òî÷êà¿, ¾x�
ïðÿìàÿ¿, à ∈, =, ⊥� ñîîòâåòñòâåííî êàê ¾ïðèíàäëåæèò¿, ¾ðàâíî¿ è ¾ïåðïåíäè-
êóëÿðíî¿. Çàïèøèòå ñëåäóþùèå âûñêàçûâàíèÿ â âèäå ôîðìóë â ýòîé ñèãíàòóðå:

à) Ïðÿìûå x, y ïàðàëëåëüíû.

á) ×åðåç ëþáûå äâå ðàçëè÷íûå òî÷êè ïðîõîäèò åäèíñòâåííàÿ ïðÿìàÿ.

â) x, y, z � âåðøèíû òðåóãîëüíèêà.

247. Ðàññìîòðèì ñèãíàòóðó ýëåìåíòàðíîé ãåîìåòðèè (èç ëåêöèè), ñîäåðæàùóþ ïðåäè-
êàòíûå ñèìâîëû B (3-ìåñòíûé), ∼= (4-ìåñòíûé) è = (2-ìåñòíûé). ∼=(x, y, z, t) çàïè-
ñûâàåòñÿ êàê xy ∼= zt. Çàïèøèòå ñëåäóþùèå âûñêàçûâàíèÿ â âèäå ôîðìóë â ýòîé
ñèãíàòóðå:

à) Òðåóãîëüíèê xyz ðàâíîñòîðîííèé.

á) Ïðÿìûå xy, zt ïàðàëëåëüíû.

â) Ïðÿìûå xy, zt ïåðïåíäèêóëÿðíû.

ã) Óãîë ∠xyz ðàâåí 60◦.

248. Ðàññìîòðèì ñèãíàòóðó àðèôìåòèêè, ñîäåðæàùóþ 2-ìåñòíûé ïðåäèêàòíûé ñèì-
âîë = è 2-ìåñòíûå ôóíêöèîíàëüíûå ñèìâîëû ñëîæåíèÿ è óìíîæåíèÿ. Çàïèøèòå
ñëåäóþùèå âûñêàçûâàíèÿ î íàòóðàëüíûõ ÷èñëàõ â âèäå ôîðìóë â ýòîé ñèãíàòóðå:

à) x = 0,

á) x = 1,

â) x�ïðîñòîå ÷èñëî.

249. Äîêàæèòå, ÷òî îáúåäèíåíèå, ïåðåñå÷åíèå è ðàçíîñòü äâóõ îïðåäåëèìûõ ìíîæåñòâ
åñòü îïðåäåëèìîå ìíîæåñòâî.

250. Âûðàçèòå ñëåäóþùèå ìíîæåñòâà è ïðåäèêàòû â äàííûõ ìîäåëÿõ: {0}, {1}, x = y
â (N, <).

251. Ïðèâåäèòå ñëåäóþùèå ôîðìóëû ê ïðåäâàðåííîé íîðìàëüíîé ôîðìå:

à) ∃x∀y P (x, y)→ ∃y∀xP (x, y);

á) ¬∀y
(
P (x)→ (x = y ∨ ∃xQ(x, y))

)
.

252. Îáùåçíà÷èìû ëè ñëåäóþùèå ôîðìóëû? Åñëè äà, òî äîêàæèòå, åñëè íåò, òî ïðè-
âåäèòå êîíòðïðèìåð.

à) ∃y∀xP (x, y)→ ∀x∃yP (x, y);

á) ∀x∃yP (x, y)→ ∃y∀xP (x, y).
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