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Ëîãèêà ïðåäèêàòîâ

Ñðîê ñäà÷è: 16 íîÿáðÿ.

Äëÿ ìàêñèìàëüíîé ïîëîæèòåëüíîé îöåíêè íóæíî ñäàòü 90% çàäà÷.

67. Âûïîëíèìû ëè ñëåäóþùèå ôîðìóëû:

à) ∀x∃yP (x, y) ∧ ¬∃y∀xP (x, y),

á) ¬∃y∀x(P (x)→ P (y)),

â) ∃x∀y(P (x, x) ∧ ¬P (x, y)).

68. à) Äîêàæèòå, ÷òî ñóùåñòâóåò áèåêöèÿ f : N2 → N, îïðåäåëèìàÿ â (N; +, ·);
á) Äëÿ êàæäîãî k > 0 ïîñòðîéòå îïðåäåëèìóþ áèåêöèþ f : Nk → N.

69. Ðàññìîòðèì ìîäåëü (Q, <,+,=).

à) Îïèøèòå âñå àâòîìîðôèçìû ýòîé ìîäåëè.

á) Îïðåäåëèìû ëè ñëåäóþùèå ïðåäèêàòû, åñëè äà, òî çàïèøèòå ñîîòâåòñòâóþ-
ùóþ ôîðìóëó, åñëè íåò, òî äîêàæèòå: x = 0, x = 1, x = yz?

70. Îïðåäåëèì ëè ïðåäèêàò x = {0} â ìîäåëè (P (N),=,∩,∪)?

71. Îïðåäåëèì ëè ïðåäèêàò x < y â ìîäåëè (N, ...)? À â ìîäåëè (Z, ...)?

72. Îïðåäåëèì ëè ïðåäèêàò x = 1
2
â ìîäåëè (R, <,=, 0, 1)?

73. Ïðèäóìàéòå ìîäåëü ñ òðåìÿ ïðåäèêàòàìè, â êîòîðîé êàæäûé ïðåäèêàò âûðàæà-
åòñÿ ÷åðåç äâà äðóãèõ, íî íè îäèí íå âûðàæàåòñÿ ÷åðåç îäíè äðóãîé.
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