
Äèñêðåòíàÿ ìàòåìàòèêà Çàíÿòèå 14. ×èñëà�2

1. à) Êàêîé ìîæåò áûòü ïîñëåäíÿÿ öèôðà ñòåïåíè òðîéêè â äåñÿòè÷íîé çàïèñè? á) Äîêàæèòå, ÷òî

ïðåäïîñëåäíÿÿ öèôðà ñòåïåíè òðîéêè âñåãäà ÷åòíà.

2. Ñôîðìóëèðóéòå è äîêàæèòå ïðèçíàê äåëèìîñòè à) íà 9; á) íà 11. (Â äåñÿòè÷íîé ñèñòåìå ñ÷èñëåíèÿ.)

3. Côîðìóëèðóéòå è äîêàæèòå ïðèçíàê äåëèìîñòè íà 17 â 16-è÷íîé ñèñòåìå ñ÷èñëåíèÿ.

4. Íàéäèòå îñòàòîê ïðè äåëåíèè ÷èñëà 111 . . . 111︸ ︷︷ ︸
105 öèôð

íà 107. (Èñïîëüçîâàíà äåñÿòè÷íàÿ ñèñòåìà.)

5. Äîêàæèòå, ÷òî ïðè ëþáîì öåëîì a ÷èñëî a73 − a äåëèòñÿ íà 2 · 3 · 5 · 7 · 13 · 19 · 37 · 73.
6. Åñëè îò íåêîòîðîãî òð¼õçíà÷íîãî ÷èñëà îòíÿòü 6, òî îíî ðàçäåëèòñÿ íà 7, åñëè îòíÿòü 7, òî îíî

ðàçäåëèòñÿ íà 8, à åñëè îòíÿòü 8, òî îíî ðàçäåëèòñÿ íà 9. Íàéäèòå ýòî ÷èñëî.

7. Ðåøèòå ñèñòåìó ñðàâíåíèé

x ≡ 3 (mod 13),

x ≡ 4 (mod 14),

x ≡ 5 (mod 15).

8. Ðåøèòå ñèñòåìó ñðàâíåíèé

x ≡ 3 (mod 15),

x ≡ 4 (mod 21),

x ≡ 5 (mod 35).

9. Íàéäèòå îñòàòêè îò äåëåíèÿ à) 1910 íà 66; á) 1914 íà 70; â) 179 íà 48; ã) 1414
14
íà 100.

10. Ðåøèòå óðàâíåíèå à) ϕ(x) = x/3; á) ϕ(x) = x/4.

11. Äîêàæèòå ðàâåíñòâî
∑
d|n

ϕ(d) = n (ñóììèðîâàíèå ïî âñåì äåëèòåëÿì ÷èñëà n).

12. Äîêàæèòå, ÷òî â ëþáîé àðèôìåòè÷åñêîé ïðîãðåññèè a, a+ d, a+ 2d, . . . , a+ nd, . . . , ñîñòàâëåííîé
èç íàòóðàëüíûõ ÷èñåë, åñòü áåñêîíå÷íî ìíîãî ÷ëåíîâ, â ðàçëîæåíèè êîòîðûõ íà ïðîñòûå ìíîæèòåëè

âõîäÿò â òî÷íîñòè îäíè è òå æå ïðîñòûå ÷èñëà.


